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Pismeni ispit iz predmeta Euklidska geometrija 1

Zadatak br. 1

a) U ostrouglom trouglu AABC (AC < BC) visina h. = CC" i simetrala s = p(C, M)
ugla v zaklapaju ugao od 9°, a simetrale spoljasnjih uglova kod tjemena A i B sijeku se
pod uglom od 61°. Odrediti uglove AABC.

b) Data je prava a. Konstruisati pravu p koja prolazi kroz datu tacku M koja ne
pripada pravoj a, i koja sije¢e datu pravu a pod uglom od 20°. (Ugao od 20° konstruisti
priblizno ta¢no.)

c) U AABC je upisan krug k(I,r). Centar opisanog kruga k" (M, ") oko ABCT nalazi
se na presjeku pp[A, I] i kruga k'(S,7’) koji je opisan oko AABC. Spomenute krugove i
trouglove nacrtati na proizvoljan nacin. Nakon toga krug k preslikati osnom simetrijom s
osom u pravoj p(C, M) gdje je M centar kruga k”.

d) Dijagonala razbija jednakokraki trapez na dva jednakokraka trougla. Odrediti uglove
tog trapeza.

e) Pravougaonik je podjeljen na 9 manjih pravougaonika. Povrsine 5 3 2

pet od njih su 5, 3, 9, 2 1 2 cm? (vidi sliku). Odrediti povrsinu 9
pravougaonika.

Zadatak br. 2
Dokazati da konveksan mnogougao i prava koja ne sadrzi nijednu njegovu stranicu
mogu da imaju najvise dvije zajednicke tacke.

Zadatak br. 3

Prave a i b su ose simetrije ravne figure F. Dokazati da je i prava c, koja je simetri¢na
pravoj a u odnosu na pravu b, takode osa simetrije figure F'.

Napomena: Prava s je osa simetrije figure F' ako je o4(F) = F.

Zadatak br. 4
Ako sva tri tjemena trougla A A, B;Cy pripadaju unutrasnjosti AABC, tada je obim
A A1 B;C} manji od obima trougla AABC. Dokazati.



(Zadaci su skinuti sa stranice: \pf.unze.ba\nabokov
Za uocene greske pisati na infoarrt@gmail.com)
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Univerzitet u Zenici
Pedagoski fakultet

Odsjek: Matematika i informatika
Zenica, 10.02.2010.

Pismeni ispit iz predmeta Euklidska geometrija 1

Zadatak br. 1
a) Paralelogram je ¢etverougao koji ima dva para paralelnih stranica. Dokazati da je
cetverougao JABC'D paralelogram akko mu se dijagonale polove.

b) Povrsina pravouglog trougla AABC' se racuna po formuli P = %b, gdje su a i b katete
trougla. Iskoristiti ovu formulu i pomoéu nje izvesti formulu za povrsinu P = %he
proizvoljnog raznostrani¢nog trougla (h, je visina spuStena na stranicu a). Izvesti formulu i
za povrsinu jednakostrani¢nog trougla u kojoj se kao promjenjiva pojavljuje samo stranica
a.

c¢) Dokazati da je ugao izmedu tangente i tetive jednak periferiskom uglu nad tom
tetivom.

d) Pravilan Sestougao je Sestougao kod koga su podudarne sve stranice i podudarni svi
uglovi. Dat je pravilan Sestougao ABCDEF. Dokazati da se dijagonale AD, CF i BE
sijeku u istoj tacki S.

e) Dat je jednakokraki trougao AABC' sa osnovicom BC' tako da je ugao L BAC > 50°.

Na osnovici BC data je tacka M takva da je ugao L BAM = 50°, a na kraku AC' tacka N
takva da je AM = AN. Koliki je ugao LCMN.

Zadatak br. 2
Isklju¢ivo aksiomama incidencije i poretka pokazati da je unutrasnjost trougla neprazan
skup.

Zadatak br. 3

Dokazati da je proizvod tri osne simetrije osna simetrija ako i samo ako sve tri ose
pripadaju elipticnom pramenu pravih.
(Napomena: Eliptican pramen pravih je skup pravih koje prolaze kroz istu tacku.)

Zadatak br. 4
Neka je AB najmanja stranica trougla AABC' i M proizvoljna tacka u unutrasnjosti
trougla. Dokazati da je MA+ MB + MC < AC + BC.



(Rjesenja su skinuta sa stranice \pf.unze.ba\nabokov
Za sve uocene greske pisati na infoarrt@gmail.com)
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Univerzitet u Zenici
Pedagoski fakultet

Odsjek: Matematika i informatika
Zenica, 15.06.2011.

Pismeni ispit iz predmeta Euklidska geometrija 1

Zadatak br. 1

a) Postoji li trougao ¢ije su duzine visina h, = 2em, hy = 4em i h, = 6em?

b) Dat je jednakokraki trougao AABC (AC = B(C'). Na kraku AC' odabrane su dvije tacke
M i N tako da je LABM = LCBN i MN = MB, pri ¢emu je tacka M bliza tacki A nego
tacka N. Koliki je ugao L ABN?

c¢) Dat je trougao AABC. Konstruisati pravu p koja je jednako udaljena od vrhova A, B i
C datog trougla.

d) Neka je I centar upisanog kruga trougla AABC (AB<BC), k krug opisan oko trougla
AABC i tacka P presjecna tacka poluprave pp[B, I) i kruga k. Dokazati da je AAIP
jednakokraki.

e) Neka je I centar upisanog kruga trougla AABC (AB<BC). Neka je k krug opisan oko
trougla AABC' i tacka P srediste luka AC (kojem ne pripada tacka B) kruga k. Dokazati da
I pripada duzi BP.

Zadatak br. 2
Dokazati tvrdenja:
a) Svaka dijagonala dijeli konveksan mnogougao na dva konveksna mnogougla;
b) Svaka duz ¢ije krajnje tacke pripadaju razlicitim stranicama konveksnog mnogougla dijeli
taj mnogougao na dva konveksna mnogougla.

Zadatak br. 3
Naci sve involutivne transformacije podudarnosti u ravni (involutivna - sama sebi
inverzna).

Zadatak br. 4
Neka su P i @) redom sredine stranica AC' i BC' trougla AABC, R ortogonalna projekcija
tjemena C' na simetralu ugla £ BAC'. Dokazati da su tacke P, ) i R kolinearne.



(Rjesenja su skinuta sa stranice \pf.unze.ba\nabokov
Za sve uocene greske pisati na infoarrt@gmail.com)
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Univerzitet u Zenici
Pedagoski fakultet

Odsjek: Matematika i informatika
Zenica, 30.06.2011.

Pismeni ispit iz predmeta Euklidska geometrija 1

Zadatak br. 1

a) Nacrtati trougao AABC, (8 > «) i visinu h, iz vrha C. Tacku u kojoj visina h, iz vrha
C' sijece pravu AB oznacimo sa E. Produzimo stranicu BC' preko vrha C, te konstruisi
simetralu vanjskog ugla uz vrh C. Tacku u kojoj simetrala sijece pravu p(A, B) oznaéi sa D.

Ako je %CD = CF, odrediti koliko je 5 — «.

b) Dokazati da je povrsina pravouglog trougla jednaka proizvodu odsje¢aka p i ¢ na koje u
trouglu upisana kruznica dijeli hipotenuzu.

c¢) Dat je krug k sa centrom u tacki S i precnikom AB (A, B € k, S € AB). Na krugu k
odrediti tacku C tako da zbir duzi AC'+ BC bude najveéi. Odgovor obrazloziti.

d) Neka je k krug koji je opisan oko trougla AABC, AB < AC i neka je tacka N srediste
luka AC' (kojem pripada i tacka B) kruga k. Dalje, neka je M srediste duzi AC' i P # N
tacka presjeka prave p(IN, M) i opisanog kruga. Dokazati da je NP pre¢nik opisanog kruga.

e) Dokazati da su dva trougla AABC i AA’B'C’' podudarna ako je c =, h. = hy i t. = to,
gdje su h, i hy visine, a t. i t» tezisnice trougla AABC i AA’B'C’ redom na stranice c i c.

Zadatak br. 2
U ravni je dato n duzi (n > 3), takve da svake tri od njih imaju zajednicku tacku.
Dokazati da postoji tacka zajednicka za sve duzi.

Zadatak br. 3

Data je transformacija podudarnosti 7. Dokazati da su sve tacke prave 7(a) fiksne tacke
transformacije o = m o 0, o 1. Na osnovu toga odrediti §ta predstavlja transformacija .
Napomena: Fiksna tacka transformacije 7 je svaka tacka B za koju je 7(B) = B.

Zadatak br. 4

Dat je trougao AABC' i proizvoljna tacka P na krugu opisanom oko tog trougla. Neka su
M, N i R redom podnozja normala povucenih iz tacke P na prave p(A, B), p(B,C) i p(C, A).
Dokazati da su tacke M, N i R kolinearne.



(Rjesenja su skinuta sa stranice \pf.unze.ba\nabokov
Za sve uocene greske pisati na infoarrt@gmail.com)
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